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LE  DISEQUAZIONI 

Date due espressioni algebriche A e B , di cui almeno una contiene una incognita, si chiama disequazione algebrica ad una incognita ogni disuguaglianza del tipo :

A > B        oppure         A < B 

Una disequazione può essere verificata per alcuni, infiniti o nessun valore dell’incognita.

Gli intervalli che corrispondono alle soluzioni della disequazione si trovano mediante il grafico.

· Risoluzione delle disequazioni fratte ( o prodotti di disequazioni )

Consideriamo i casi :
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Indipendentemente dal segno della disequazione,  si pongono  A(x)>0  e  B(x)>0 , e poi  tramite il grafico ( moltiplicando i segni ) si trovano le soluzioni della disequazione fratta ( o del prodotto di disequazioni ).

· Risoluzione delle disequazioni  razionali intere di secondo grado

Consideriamo i casi :

ax2+bx+c>0    e      ax2+bx+c<0    

Si suppone sempre a>0.  In caso contrario si moltiplica tutta la disequazione per –1.

Le soluzioni di queste disequazioni sono raggruppate nella seguente tabella:
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	ax2+bx+c>0    
	ax2+bx+c<0    

	Δ > 0
	valori esterni
	valori interni

	Δ = 0
	R - 
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	nessun valore

	Δ < 0
	R
	nessun valore


· Risoluzione di un sistema di disequazioni

Un sistema di disequazioni ammette soluzioni solo negli intervalli ( da trovare mediante il grafico ) in cui tutte le disequazioni del sistema sono soddisfatte.

· Risoluzione delle disequazioni con valore assoluto  (con un solo valore assoluto)

Si possono presentare i seguenti casi  :
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a) │x│> a      

                             

b)    │x│< a                                               

c)  │C(x)│< a               se e solo se 
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d)   │C(x)│< P(x)              se e solo se 
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e)   │C(x)│> a              se e solo se  C(x) > a    oppure    C(x) < - a  

f)  │C(x)│> P(x)          se e solo se   
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· Risoluzione delle disequazioni logaritmiche

La condizione di realtà richiede che l’argomento del logaritmo sia positivo e che la sua base sia positiva e ≠ 1.

Si possono presentare i seguenti casi:
a)  Se  a > 1,             da lgab > lgac       segue b > c e viceversa.

b)  Se 0 < a < 1 ,      da lgab > lgac       segue b < c e viceversa.

Inoltre:

c)  Lg P(x) > n   se e solo se   P(x) > 10n
d)  Lg P(x) < n   se e solo se  
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Naturalmente lg x>0  se e solo se x>1  ( qualunque sia la base).

· Risoluzione delle disequazioni  esponenziali

La condizione di realtà richiede che la base della potenza sia positiva. Può anche essere nulla, purchè non si annulli contemporaneamente l’esponemte.

Si possono presentare i seguenti casi:
Se a>0  ,              ar  è un numero positivo  
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Se a>1 ,               da  ar > as   segue  r > s  e viceversa.

Se  0 < a < 1  ,    da  ar > as   segue  r < 1  e viceversa.

Applicando le proprietà dei logaritmi, avremo i successivi casi :

Se a>0  ,               da   b > c   segue   lgab > lgac   e viceversa

Se  0 < a < 1 ,      da   b > c   segue   lgab < lgac   e viceversa

· Risoluzione delle disequazioni  irrazionali

Indice n dispari

Se 
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  le soluzioni si ottengono da  
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Indice n pari

Se 
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Se 
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· Risoluzione delle disequazioni  goniometriche

Le disequazioni goniometriche si riconducono sostanzialmente a disequazioni del tipo :

senx>a  ,      cosx>b  ,      tagx>c       oppure

                                             senx<a  ,      cosx<b  ,      tagx<c       

che si risolvono confrontando i grafici delle funzioni y = senx  e  y = a . Idem per cosx e tagx.

ESEMPI

1) Risolvere la disequazione  senx>
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Consideriamo i grafici delle funzioni 

y = senx  e   y = 
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Dal grafico risulta  
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soluzione della disequazione è :  
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2) Risolvere la disequazione  2cos2x-cosx>0    ( con  
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Risolvendo normalmente si ottengono valori esterni, cioè   cosx<0   e   cosx>
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Consideriamo i grafici delle funzioni y = cosx  e   y = 0

La disequazione cosx<0 è verificata per 
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Consideriamo ora i grafici delle funzioni y = cosx  e   y = 
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La disequazione cosx>
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  è verificata per 
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Le soluzioni della disequazione proposta sono pertanto
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  a>0





con a > 0   le soluzioni sono x > a  e x < -a





con a < 0   la disequazione è verificata per qualsiasi  valore di x





con a > 0   le soluzioni sono  -a < x < a








con a < 0   la disequazione non ammette soluzioni
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